Pikomat 21. rénik —ReSeni prvni série

Uloha 1:; Ani jedno zéisela, b, ¢, neni dlitelné psti. Tedy kazdé z nich dava paldni psti
zbytek 1, 2, 3, nebo 4. Kazdé z nich sizm vyjadit jako 5 + zbytek, kdek je pirozenégislo
(tedy nacast clitelnou peti plus zbytek — budu zga z). Druha mocnina kazdéhocisel je
tedy (%k + 2)° = 28¢ + 10z + 7. Cislo 23¢ + 1z je cklitelné pti vzdy a nachazi se
V SOUEtu, proto s nimi dal nemusim @itat, zbytek po &eni piti je uken lenemZ. ProtoZe
zje 1, 2, 3, nebo 47 je tedy 1, 4, 9, nebo 16islo 9 d& po deni psti zbytek 4, 16 da po
dileni psti zbytek 1. Prota? (stejre tak i b? ac?) maji po dleni psti zbytek 1 nebo 4. TakZe
a’+ b® dava po deni psti zbytek 1+1 = 2, 1+4 = 4+1 = 5 (coZ odpovida kbyd) nebo 4 + 4
= 8 (coz odpovida zbytku 3).

Mohou nastat pouze tyto moznosti:

zbytek po vydlenia® + b” péti | zbytek po vydlenic® pati celkovy zbytek

2 1 1

2 4 -2~3

5~0 1 4

5~0 4 1

8~3 1 2

8~3 4 4

Celkovy zbytek nikdy neni 0, cely vyraz tedy nilaljt cklitelny péti nemize.

Uloha 2:

Souet vnitnich Uhfi n-Ohelniku je (n—2)[180 stupiit. Na jeden uhel tedy fjpada
(n=2)1180 _ 360 L e L
B _180_T stupii. Aby to bylo celé&islo, musi byt prirozenécislo, které je

délitelem ¢isla 360. Tedyr mize byt 3, 4, 5, 6, 8, 9, 10, 12, 15, 18, 20, 24,38) 40, 45, 60,
72,90, 120, 180, nebo 360.

Uloha 3:
Hledanacisla jsou A =5, B =5, C =7, D =7, E = 8. (Céddbulka nebyla praesSeni
nezbytna.)
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Uloha 4: Zlomek%5 je @iblizne roven 2,74, zlomekg—gje piiblizné roven 2,69. Nabizi se,

Ze zlomek s celkem malym jmenovatelem mezi nimiebzldmek%. Postupt odzkouSime,



zda rgjaky zlomek s jmenovatelem mensim nez 10 neleZ tatomto intervalu. Nap pro
devitiny: Hledame zIomekg, pro ktery plati2—2<g <2—2. Odtud by bylo 2,69 <g < 2,7,
24,21 <a < 24,3, picemz a je celécislo. Takovéa zjevre neexistuje. Postugnstejnym

zpasobem prozkouSime osminy —&badnécislo nevyjde, sedminy — vyjdel79, Sestiny,

pétiny... Pro Zzadny jmenovatel mensi nez 7eZeni nevyjde, hledany zlomek je telg%/.

Uloha 5: (Uvédomte si, Ze nd hlava ve svych vyrocich o ostathlaltach 1ze — onaipci umi
jen lhat. V tom hod#& z vas chybovalo.) Zaéme od prvni hlavy. Pokud prvni hlava mluvi
pravdu (a je tedy d), jsou &vmoznosti: Bd’ je hlava 3d a hlava 7nd, nebo 3nd a 7d. Pokud
hlava 1 IZze (a je tedy né@&ryhodna), jsou bdi 3d i 7d, nebo 3nd i 7nd. Podle dalSich
vyjadreni pouzitim vyrok hlav 3 a 7 a pak i dalSich ziskame nésledujidnuosti:
1d, 3d, 7nd - 1nd, 2d — nelze, spor u hlavy 1
- 1d, 2nd, 5d, 6d — 7 hykala pravdu, ale je nd - spor
- 1d, 2nd, 5 nd, 6nd- 4d — hlava 4 by ale r&ala pravdu — spor
1d, 3nd, 7d - 1nd, 2 nd — nelze, spor u hlavy 1
- 1d, 2d, 5d, 6d — nelze, 5 by musela byt d i ndzdr— spor
- 1d, 2d, 5nd, 6nd> 4 nd — ale vyrok hlavy 4 by byl pravda — spor
1nd, 3d, 7d - 1d, 2nd — spor u hlavy 1
- 1nd, 2d, 5d, 6d- spor s tvrzenim hlavy 2
- 1nd, 2d, 5 nd, 6nd- 4 nd, 8nd- vSechna tvrzeni sedi, tedpnd, 2d,
3d, 4nd, 5nd, 6nd, 7d, 8nd
1nd, 3nd, 7nd - 1d, 2d- spor u hlavy 1
- 1nd, 2nd, 5d, 6nd- 4d, 8d — hlava 8 by ale fikala pravdu
- 1nd, 2nd, 5nd, 6d- 4d — hlava 6 n&a pravdu
Uloha ma jedinéeSeni, tedy Ze pravdu mluvi hlavy 2, 3 a 7, ostati.

Uloha 6: Ozna&me six drahu, po které je cesta d@rnych skal po rovif y dréhu, po které
jde Honza po cestam do kopce, adrahu, po které jde z kopce. Vime xey +z= 12 km,
celkem tedy ujde[(x+y+ z) =24 km.

Co je na jednu stranu do kopce, je na druhou stzakapce. Tedy drahy jde Honza do skal
do kopce, ze skal z kopce, a dralmnaopak — tam z kopce, zpéatky do kopce. Jétyite
v celkovém sottu obou cest jde Honza do kopgeHz) km a z kopce také/(+ 2) km. Cas
potrebny Kk ujiti celé cesty tam i zpatky je tedy (s ifo¥ ztahu mezi rychlosti, drahou
acasem):

X  y+z

fogX  YTZ Y+Z_,ox By+3z+42y+2z_ x 50y+27) _ x  y+z_

24 20 30 24 60 12 60 12 12
_x+y+z 12 _
12 12

Honza by tedy uSel cestu tam gzpa jeden den.



