Pikomat 22. ro énik — Reseni druhé série

Uloha 1:
Ozname si cenu sendie s, cenu kavyk a cenu piva. Pak plati nasledujici rovnice:
3s+7K+p=276

4s+ 1k +p =378

Prvni rovnici vynasobimerémi, druhou déma a ziskané rovnice od sebe &dme. Vyjde
nams + k + p=72.

Mnozi z vas chybovali vtom, Ze se snaZili najdipe@ konkrétniteSeni. Mame vSakiitis

mnoho neznamych na to, abychom mohli jednoa®darcit, kolik z téch 72 K stoji sendw,

kolik kava a kolik pivo.

Uloha 2:

Nasecislo mizeme zapsat ve tvaru: 1@0¢ 1) + 10b + a. (ProtoZe je nasé&slo trojcifernéa
je nenulové&:islice mensi neZ 9()islo s fehozenou prvni a posledtislici je tedy

100a + 10b + (@ + 1). Rozdil échto¢isel je tedy

A=100a + 1) + 10b + a —(100a + 10b + (a + 1)) = 99 (islo A je tedy 99 pro jakékoli
vychozicislo sphujici zadané podminky.)

Trojcifernécislo B s¢islicemi v opgném pdadi keislu 99 (Ize si fedstavit jako 099) jéislo
990.

A+B=99+ 990 =1089

Uloha 3:

Uhel 19° nanesu détkrat za sebou (grafické&isani Uhti, mam tedy Ghel 171°). Do 180°
zbyva uhel 9°, ten dvakrat atta od pivodniho Ghlu.

Vy sami jste vymysleli jestspoustu dalSicteSeni, nap:

Reseni podle T. Uhibvé: Sestrojime pravidelnyétthelnik — ne nuti cely. Stedovy thel
piisluSejici jedné jeho strafe 72°, jeho rozélenim na polovinu (osa uhlu) ziskame 36°,§est
jednou na polovinu — mame 18°, tento Uhel grafictgteme od pvodniho uhlu.

Reseni podle D. Jaaiika: Pétkrat za sebou nanesu thel 19°, od vzniklého Utikita pravy
thel. (Mam 5°.) Nanesttyfiikrat za sebou Uhel 5°, od vysledného Uhlucadéhel 19°, mam
1°, ktery jiz sté&i prenést k ramenutpodniho Ghlu.

ReSeni podle R. Sgallovér/nitini Ghel pravidelného githelniku je 108°. KdyZz od &
odcElime 90°, ziskame 18°, jejich oftenim od 19°odé&ime 1°.

ReSeni podle M. Pultardlaneseme-li Ghel 19° devatenactkrat za sebou idiypa proti
plnému Ghlu.

ReSeni podle M. Slezakové, M. Suntycha a T.¢BatDvojim rozdlenim vnitniho Ghlu
rovnostranného trojuhelnika na poloviny ziskamel B8, ten odéteme od 19° a vysledny
Uhel o velikosti 4° oft rozcElime dvakrat na polovinu. Mame 1°, ten degne od pvodniho
ahlu.

Uloha 4:

Jakeékoliv ¢islo, které neni &itelné peti, si miZzeme rozepsat jako st cisla dlitelného
péti (K a zbytku §) — zbytek niZe nabyvat hodnot 1, 2, 3 nebo @tvrtou mocninu
libovolnéhocisla tedy nizeme rozepsat takto:

(k+2)* =k* +4k>z+6k*z* + 4kZ® + Z°.

V&echnygleny sodtu s vyjimkouZ® jsou zcela jist dklitelné pti, protoZek je dslitelné psti.
Zbyva prozkoumat®. ProtoZez je 1, 2, 3 nebo 4, musi kit 1, 16, 81 nebo 256. V&echna tato
Cisla davaji po vydleni peti zbytek 1.



Tim jsme dokazali, Z&tvrta mocnina jakéhokoltisla, které neni dgitelné psti, dava po
vydéleni pti zbytek 1. S&teme-li tedyjednu ¢tvrtou mocninugisla x a ctyri ¢tvrté mocniny
¢islay, zbytky daji dohromadgelou pitku, vysledné&islo tedy bude &itelné psti.

Uloha 5:

Zakreslenim prvniho bodu do padesatiuhelniku vanik@ trojuhelnilk. P pridani kazdého
dalSiho bodu peet trojuhelnik o 2 vzroste. K fivodnim 50ti trojuhelnibm tedy gibude
192 = 38 trojuhelnily, celkem jich bude 88.

Uloha 6:




